TMA970

Matematik Chalmers

Tentamensskrivning i Inledande matematisk analys F / TM
Datum: 2014-10-30, kl. 8:30 - 12:30.

Hjalpmedel: Inga, ej heller raknedosa.

Telefonvakt: Elin Solberg, tel. 070-3088304, bestker salen ca 9:30 och 11:30.

1. Avgor om integralerna nedan konvergerar eller divergerar. Ge endast svar, d.v.s.
konvergent /divergent.
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Avgor om pastaendena nedan dr sanna eller falska. Ge endast svar, sant /falskt.

(d) Om funktionen f &r deriverbar i [a,00), och f’ har ett dndligt grénsvirde nér
r — 00, sa har f asymptot i co.

(€) Om funktionen f &r deriverbar i [a,00), och f har asymptot i oo, sa har f ett
andligt gréansvirde nér x — oo.

(f) Om funktionen f har asymptoten y = 2x nir z — oo, sé géller att f(z) — oo nér
T — 00.

(Varje ritt svar ger 1p, varje fel svar ger —1p, inget svar ger Op; hela uppgiften ger
minst Op.)

2. Bestam grénsvirdena (L’Hospitals regel far ej anvindas)
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3. Rita grafen till funktionen f(z) = Va2+2x+1 + v +5. Ange asymptoter,
lokala extrema, inflexionspunkter etc. (6p)
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4.(a) Bestdm en primitiv funktion till f(z) = rl(w—:::l) (3p)
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(b) Berédkna / Veosz —cosdxdr.  (3p)

g
5. Bestam alla reella tal a sddana att ekvationen zlnz = a har tva olika reella
16sningar.  (6p)
6. Bestam alla 16sningar till ekvationen
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for alla naturliga tal n. Motivera! (6p)



7. Formulera och bevisa Lagranges medelvirdessats (inkl. Rolles sats). (6p) Kan man
tillimpa satsen pa funktionen f(z) = |z| pa intervallet [—1,1]7 (1p)

8.(a) Anvind satsen om variabelsubstitution i Riemannintegralen for att bevisa pastaen-
dena:

Om funktionen f &ar kontinuerlig och jamn pé intervallet [—a, a], sa galler att
| sws=2 [ gz (e
—a 0

Om funktionen f &r kontinuerlig och udda pa intervallet [—a, a|, s& géller att

/ " f@)dr=0.  (3p)

(b) Beridkna integralen
/ 2™ cos x du. (1p)
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Betygsgranser: 20-29p ger betyget 3; 30-39p ger betyget 4; 40p+ ger betyget 5.

/IM



A
TIMAGEO , Todechnn de

W;"@MQ}!$[(_ Q/\/ld\ﬁs ;/ /W{

Lo&m 'V\Cf&_r" BOT/IO /47‘
(1) (a) é@wmw e kw

Q/)qéaj

(%)
(Q ,ﬂ"‘jg / ) Saund

"~ Dse—| & ool ,7

_ &xﬂ) Q‘A‘ x~+
ézx =] )+ (02){ > (
:}(Qx//> /{ < )(—F# %_w" 4=
T k3 "&‘}"( \/ ey
| )c_kj' B == =2 f
'e )Z)Q/ -2 — Y -




ﬂ[aro#w\xé/l;l 22\

2
= ( »4—40@5-4--—”@>
1

== &?,(‘OLMK
p 4 i —> O

(B foo =2t + s

X*Q%*( ()(4/> =2 O \VLxé’E
= ng/i {xé/ﬂz : z?—g}':[—fg‘]m>
y = /'X;*{}.FJ)&FS "‘j'-xfl—f/ S Xz’/bf
< <

X+ [ +\x+8

< > —|
M%”‘f?f ) = 4
= . 'ﬂ_ - Kff/j'w
X“"’M %) P@ X
S bl oyl

= x < X e
—= = — o
ﬁLX) % 14— wtS P

= # S M\?M-LO%' /zr-w)
:D;f ﬁ m}mmd—nskf A A &



Qv s
;f;[ P — /mm SCZW//Q /544/(/
\QzﬂgL c)f_:z,/-;\,/fr'éxz(— P —1 > ;f{K:‘__g:—AC

>0 ¥xv—l 25 ewabidla aslslile.,

bl flassle € (=5, -]

— /(F_,,-_—/o = OQ\/:;E:’ :_\ﬁ
{ ‘_\L_/I;_-

O
= (b)) =| = .-
ﬁ”?@ | [i-—-'g ———*/’i)
\ b A
fléO | (/f_ff __()
_ H ) /4
I | [ A
(x)*} e Rl
L1 s S —
N



.@ C @wu& [ (i = ;7%—_“
><—f/l =8 -— -
_ g P

= 24t

(‘)’ g \jC’/O’sx éoax J,X - =
- K\E’/@Ax’ gm,\acJ/e gjgmx\\/—c:;;:;x




x QO e o y
ﬁ@ﬂ——%@ T e ﬁ'{%:“g

= X) e o e a/uq b

olile  “reellas  aodlslllen Jor

—_— = R <<
; =@ < O



ﬁﬂ&) = QK"(/*"X*“EZ—“#“Jb ﬁlﬂr)

\/f o ot f () = i/%’!{ (o) mamfufo?

\7[>¢ *:J(ne/l\f
= 0 Y ameNuio
ﬁ/afn(@ Hqt o
S sl fw(‘é fu [g) =0
fﬁ ﬁﬂw# € neellav O ok s

=) Qe M/&La(f;"f'O

s §E S A L
- [/4 /chj/s e jO ) ﬁiz

= ﬂg L\M Neollsllle + O
Wﬂ / [X) = QK—"’/ Zu?—r"" €/%

@MOL; Dollsiatle. & &3
wehioe oo i
w/{:s-éa/{e/ + ﬁh

—7 é‘/&f%m {’/MQL:_ /O&wmﬁ i

—_—

O@C’ﬂﬂ" SuLS‘L'LwL@meM J—; s
l :hl—bj;—m/é/m (%{})CJ_(

/L) @V’%Omw %4?5(}@55 - adde
o

anvand A,



