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1. Funktionen   är deriverbar påRIRIf : RI ; bevisa eller motbevisa (genom att ge 

ett motexempel) a) f  är jämn f  är udda, b) f  är udda  är jämn, f

c)  är jämn  är udda, d)f f f  är udda  är jämn. f (6p)

2. Beräkna x
xx

x

coscosh

0
lim    (L'Hospitals regel får ej användas). (4p)

3. Funktionen    definieras genomRIRIf :

1

1
)(

x

x
xf    för RIx ��    och1

2
11f .

a) Bevisa att f  är kontinuerlig. I vilka punkter är f  deriverbar? 

b) Rita kurvan xfy   med angivande av extrempunkter och asymptoter.

c) Bestäm den primitiva funktion F  till f  som satisfierar 00F .

(5p)

(6p)

(7p)

4. Låt .)arcsin( xexf

a) Rita kurvan xfy   med angivande av , extrempunkter,

konvexitet/konkavitet och asymptoter. Motivera även varför f  är injektiv.

fD

b) Beräkna längden av kurvbågen 3ln0, xxfy .

(6p)

(6p)

5. Bevisa att om   är kontinuerlig påRIRIf : baRIbRIaba ,,,, ,

  för0xf bax ,   och 00xf   för en punkt bax ,0    så är .

b

a

dxxf 0 (5p)

6. a) Låt   vara deriverbar påRIRIf : baRIbRIaba ,,,, . Visa att

f  är växande på   om och endast omba , 0xf   för varje .bax ,

b) Visa att 1lim sin

0
x
x

x
  (du får använda att xcos   är kontinuerlig). 

c) Definiera funktionen xarctan  och härled dess derivata.

(6p)

(5p)

(4p)

Betygsgränser:

24p – 35p  ger betyget 3,  36p – 47p ger betyget 4,     48p  eller mer  ger betyget 5 BB



Svar till tentor i inledande matematisk analys F1, tma970, ht 06
03-01-14

1.(a),(b) konvergent; (c),(d) divergent; (e),(f),(h) falskt; (g) sant

2.(a) 1, (b) 3. lok. max: 0, lok. min:6e
5
21 , inflex.pkt: 0,

5
1 , g

4.(a)

rafen:

cxxtan1

2
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     (b)
5
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03-08-18

1.(a),(b),(e),(f),(h) konvergent; (c),(d),(g) divergent 2.(a) 3, (b)
4
3

3. asymptoter: , lok. max:1,1 xyx 1, lok. min: 3,         grafen: 

4.(a)
2
1

3

2

3

22 sinarctan1sinsinln   (b) xxx

5. 32ln

03-10-22

1.(a),(d) konvergent; (b),(c) divergent; (f),(h) deriverbar; (e),(g) ej 

deriverbar 2.(a)
2
1 (b) 3. asymptoter:1 1x ,

lok. max: 3 , lok. min: 3 , infl. pkt. 3,0,3 ,                 grafen:

4.(a) cxx
66

arctan6      (b)
32

82
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1.(c),(d) konvergent; (a),(b) divergent; (e),(g) finns; (f),(h) finns e

2.(

j

a) ex. ej (b) 0      3. lok.min: 1 , infl.pkt: 3 ,             grafen:

4.(a) c3xxxx x
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1 arctan21ln

   (b)
5

1

5

4

5

1 11010
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04-08-
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2.(a) 1 (b)

3. asymptot: i0y , infl.pkt: 0 och 2, grafe

4.(a) x
2

(barctan )
8

2

05-10-

1 0x

b) lok. minimum 223x , maximum i 0, asymptot: 0y

c)
0om22 xx

xF
0omarctan21ln2 xxxx

4.a 0y

b) 223ln

19

. (c) falsk, övriga sanna 2. 0         3.a) f är deriverbar i alla punkter 

 i 

1ln x

) ,0fD , f är strängt konvex, asymptot:

16

.(b),(d),(e),(f),(h) konvergent; (a),(c),(g) divergent

1

n:

arctanarctan        5.


